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CLASA  a-VII-a 

Subiectul  I

a) Să se demonstreze că 
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b) Să se determine numerele naturale de forma 
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Subiectul  II

În exteriorul triunghiului ABC se construiesc pătratele ABDE şi ACFG. Să se arate că:   a) înălţimea AA’ din triunghiul AEG şi paralelele duse prin E şi G respectiv la     

            AC şi AB sunt concurente. 
        b) punctele B şi C sunt egal depărtate de AA’.

        c) AA’ este mediană în triunghiul ABC.  
Subiectul  III 

În triunghiul ABC notăm M, N, P mijloacele laturilor BC, AC, AB şi D, E, F picioarele înalţimilor duse din A, B, C, respectiv cu H ortocentrul triunghiului şi cu T mijlocul segmentului [AH]. Să se demonstreze: 

a) PDMN este un trapez isoscel.
b) PT
[image: image4.wmf]^

PM.
Subiectul  IV 

Determinaţi numerele naturale x, y şi z ştiind că: 
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Notă: Toate subiectele sunt obligatorii.  

          Fiecare subiect se notează cu 7 puncte.

          Timp de lucru 3 ore.
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Clasa a VII-a

SUBIECTUL I

Oficiu











 1 punct

a) 
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deoarece max(a+b+c)=27.








2 puncte

b)
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2 puncte
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1 punct
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SUBIECTUL II
Oficiu











 1 punct

a) Fie M a.î. EM|| AC și  GM || AB. În ∆EMG, AE[image: image11.png]


 AB => AE [image: image13.png]


 MG(1); AG [image: image15.png]


 AC => AG [image: image17.png]


 ME(2). 








1 puncte
Din 1,2 => A ortocentru ∆EMG=> MA [image: image19.png]


 EG , AA’ [image: image21.png]


 EG => M[image: image23.png]


 AA’. 
1 punct

b) Fie BB’ [image: image25.png]


 AA’, B’ [image: image27.png]


 AA’ și CC’ [image: image29.png]


 AA’, C’ [image: image31.png]


 AA’. 

∆ABB’ [image: image33.png]


 ∆EAA’(I.U) => AA’ [image: image35.png]


 BB’





1 punct

∆AA’G [image: image37.png]


 ∆CC’A(I.U) => AA’[image: image39.png]


 CC’




1 punct

· BB’ [image: image41.png]


 CC’







1 punct

c) Fie AA’[image: image43.png]


BC = {P}. ∆ CC’P [image: image45.png]


  ∆BB’P(C.U) => CP [image: image47.png]


 PB => AA’ mediana
1 punct

SUBIECTUL III
Oficiu











 1 punct

a). PN este linie mijlocie în triunghiul ABC, deci PN || BC

D,M (BC, deci PN || DM, deci PDMN este trapez





1 punct

MN este linie mijlocie în triunghiul ABC, deci

MN = AB/2 (1)









1 punct

DP este mediană în triunghiul ABD (dreptunghic), deci DP = AB/2 (2)



Din (1) şi (2) rezultă MN = DP, deci trapezul PDMN este isoscel



1 punct

b). PT este linie mijlocie în triunghiul AHB, deci PT || BH




1 punct

PM este linie mijlocie în triunghiul ABC, deci PM || AC




1 punct

Dar AC ( BH, deci PT ( PM








1 punct

SUBIECTUL IV
Oficiu











 1 punct

 Observand ca y număr natural avem 
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 EMBED Equation.3  [image: image49.wmf]


4 puncte

Pentru z=1, obţinem y=-1, care nu este număr natural. Pentru z=2 obţinem y=2 şi x=1.
2 puncte
NOTA

Orice alta rezolvare corecta se evalueaza cu maxim de puncte. 
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